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Δραστηριότητες σελ 67 (Ενότητα 4.2: Ιδιότητες του Σ-συμβολισμού) 

1. (α) Έχουμε 
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(γ) Έχουμε 

22 + 52 + 82 + 112 + ⋯+ 262 + 292 =   3𝑘 − 1 2
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Πως το βρήκαμε: 
Οι όροι 2,5,8,11,⋯ ,26,29 αποτελούν διαδοχικούσ όρουσ Α.Π.  𝛼𝜅 𝜅  με ςταθερή διαφορά 𝛿 = 3 και 
αρχικό όρο 𝛼1 = 2. Έτςι, 

𝛼𝜅 = 𝛼1 +  𝜅 − 1 𝛿 = 2 +  𝜅 − 1 3 = 3𝜅 − 1. 
Επίςησ, 𝛼𝜅 = 29 ⟺ 3𝜅 − 1 = 29 ⟺ 𝜅 = 10. 
 

(δ) Έχουμε 

2 ∙ 3 + 2 ∙ 32 + 2 ∙ 33 + ⋯ + 2 ∙ 315 = 2  3𝜅

15

𝑘=1

 

2. (α) Έχουμε 
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(β) Έχουμε 

  −1 𝜈−1
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=  −1 0 +  −1 1 +  −1 2 + ⋯+  −1 49 = 1 +  −1 + ⋯ +  +1 +  −1 = 0 

Σημείωση:   −1 𝜈−1
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 (γ) Έχουμε 

  𝑖2 + 3𝑖 − 1 

4
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=  12 + 3 ∙ 1 − 1 +  22 + 3 ∙ 2 − 1 +  32 + 3 ∙ 3 − 1 +  42 + 3 ∙ 4 − 1  

= 3 + 9 + 17 + 27 = 56 

 

3. Έχουμε 

  3𝜅 + 𝜆 
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Αλλά,                       𝜅

10

𝜅=1

= 1 + 2 + ⋯+ 10 = 55  𝜅𝛼𝜄   1
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Έτςι,  ∗ ⟺ 3 ∙ 55 + 10𝜆 = 245  ⟺ 10𝜆 = 245 − 165 ⟺ 𝝀 = 𝟖 
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4. (α) Έχουμε 

   2 ∙ 4𝜅−1 

𝜈
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=   2 ∙ 22𝜅−2 
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= 2 + 23 + 25 + ⋯ + 22𝜈−1 

Παρατηρούμε ότι έχουμε άθροιςμα 𝜈 πρώτων όρων γεωμετρικήσ προόδου με πρώτο όρο 2 και 
ςταθερό λόγο 𝜆 = 22 = 4. Συνεπώσ, 

  𝟐 ∙ 𝟒𝜿−𝟏 
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 𝛃  Έχουμε                                                 5 
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Για το πρώτο άθροιςμα, παρατηρούμε ότι έχουμε άθροιςμα 𝜈 πρώτων όρων αριθμητικήσ προόδου 
με πρώτο όρο 𝛼1 = 1 και ςταθερή διαφορά 𝛿 = 1. Συνεπώσ, 
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2
= 𝜈 

ενω για το δεύτερο, παρατηρούμε ότι έχουμε άθροιςμα 10 πρώτων όρων αριθμητικήσ προόδου με 
πρώτο όρο 𝛼1 = 1 και ςταθερή διαφορά 𝛿 = 1. Συνεπώσ, 
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 𝛄 Έχουμε                                                           2−𝜅 
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Παρατηρούμε ότι έχουμε άθροιςμα 𝜈 πρώτων όρων γεωμετρικήσ προόδου με πρώτο όρο 
1

2
 και 

ςταθερό λόγο 𝜆 =
1

2
. Συνεπώσ, 
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5. Έχουμε για κάθε 𝜈 φυςικό αριθμό, 𝑆𝜈 = 𝜈2 + 4𝜈. 
Είναι 

𝛼𝜈 = 𝑆𝜈 − 𝑆𝜈−1 = 𝜈2 + 4𝜈 −   𝜈 − 1 2 + 4 𝜈 − 1  = 2𝜈 + 3 

και αρα η ςειρά που αντιςτοιχεί ςτο πιο πάνω μερικό άθροιςμα είναι η 
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6. Έχουμε 

  4𝛼𝜅 − 3𝛽𝜅 
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= 4 ∙ 300 − 3 ∙  −50 = 1350 


